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GEOMETRIE. — Sur une fibration de Uespace des corps convexes. Note (*)
de MM. Paur Vincessivi et Tuvor Zamriresco, présentée par M. Paul
Montel.

Le but de cette Note est de faire connaitre un procédé de fibration, au sens de
J.-P. Serre, de I’espace & des corps convexes de I’espace euclidien E~,

1. & étant I’ensemble des corps convexes (n-dimensionnels) de ’espace
euclidien E* a n dimensions dont les hypersurfaces frontiéres admettent
en chaque point n — 1 rayons de courbure principaux finis et non nuls
et ou deux corps superposables par translation sont regardés comme
identiques, désignons par R(w, o) le rayon de courbure normale de la
frontiére Sk d’un corps quelconque k€ &, au point d’image ® sur Phyper-
sphére unitaire S = {#€E": |z||= 1} de centre O, dans la direction O’
' étant un point quelconque de la sphére & n — 2 dimensions (S,) inter-
section de S et de ’hyperplan normal en O a4 Ow.

&

On peut définir une distance d dans & par
d(kyy k) = max  |Ry (o, o) — Ry, (w, o) |,
WES, W ES,
et munir & de la topologie = induite par cette distance. & peut alors é&tre
structuré en espace fibré au sens de J.-P. Serre (*) et cela de la facon
suivante :

2. Prenons pour espace base le sous-espace S de & (muni de la topologie
induite par ) constitué par les corps convexes centrés (possédant un
centre de symétrie), et définissons la projection & — 8 par la fonction
(continue) p(k) =k — k qui applique tout corps k de & sur le
corps k — k (*) de S qui en est le domaine vectoriel (*).

Si, I étant I'intervalle [o, 1], &' (resp. &) représente I'espace des chemins
de & (resp. §), et si

L& p, 8)= {(fs k) = /(o) =p(k) jcs' xs,
la possibilité de construction d’une connexion [(*), *)], C: (&, p, 8) > &
telle que la fonction C satisfasse aux conditions suivantes :
" a. elle est continue;
b. pour tout couple (f, k)€L'(&, p, S) on a C(f, k) (o) = k;
c. pour tout tel couple et tout ¢€1 on a

P(C(f, k) (8)) =/ (),

assure & & une structure d’espace fibré.
3. On peut construire une connexion C jouissant des propriétés requises
en s’appuyant sur une technique de transformation des fibres exposée en (*).
Hi(w) = “upe b €S, étant la fonction d’appui du corps convexe k€ &,

soit [k, k1], le corps convexe de fonction d’appui (Hy, (w) — A H; (0))/(1 —71);



(2)
A variant hors de D'intervalle [Af, ,, A% ;] déterminé par les limites gauche
et droite de prolongeabilité de la série linéaire [ki, k.], ce corps
engendre [(*), (*)] Pextension < k', k. — de la série [k, k.], et puisque
évidemment [k,, k)= Fk, pour tout A £ 1, nous ferons la convention
[k, ki) = k-

Soit dés lors (f, k)€l'(&, p, S), t€l; p(k) et f(t) déterminent dans §
une série linéaire [p(k), f(¢)], et 'on démontire qu'on peut choisir une
fonction A(k, f, ¢) > X!, continue et tendant vers 1 lorsque ¢— o,
telle que

(2 (K)s () oty €<= (R), [(8) =,
de sorte, par suite, que
F@O) =[p &), [p(K)s ()b s olimninso-

Les corps convexes k et [p(k), f(¢)], . ,4/2 admettant pour domaines vecto-
riels respectifs p(k) et [p (k) — f(¢)]h .4, le domaine vectoriel (la projection
sur 8) du corps [k, [p(k), {()].ro/2li—2ws0 est £(2) (*)-

La fonction C(f, k) (t) = [k, [p (k), )1, so/2):i 2, s,y Vérifie par construc-
tion la condition ¢ du n° 2, a savoir

p(CGUf k) (1) =[(), (el
Elle vérifie aussi la condition b, car pour ¢ = o on a les égalités

P(/\) :f(o)v )‘;ll(k),f(u):I’ 7‘(1‘-1./‘10):11
[2 (k) f(0))i=p (),

et, par suite,
c(f, A-)Dzl K, 1’__(2“] =7

Quant a la condition a relative a la continuité de C(f, k) (¢), elle résulte
de la continuité de A(k, f,t): (&, p, S)XI—>[1, ®) et du fait que,
de par le choix de la fonction A(k, f, t), la convention [k, k], = k, n’altére
pas la continuité de C(f, k) au point O.

Ces circonstances montrent que C(f, k) est un véritable chemin, et comme
la continuité de Iapplication

C(f, k) (t) :T(&, p, 8) xI—>&
entraine celle de C(f, k) : I'(&, p, 8) - &, C est une connexion pour (&, p, 8),

ce qui assure i l'espace des corps convexes la structure d’espace fibré
annoncée.
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